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Abstract

A Légica Continua foi introduzida nos anos 60 (Chang-Keisler [2]) e redescoberta nos anos
90 (Henson, Iovino, et al [1]) para estudar estruturas baseadas em espagos métricos completos
(e.g., Espagos de Hilbert, de Banach), pois o estudo dessas estruturas desde o ponto de vista da
Légica de Primeira Ordem é mal comportada (Shelah-Stern [8]).

Porém, este ponto de vista nao desenvolve o estudo de espagos topologicos em geral. Desde o
ponto de vista da Légica de Primeira Ordem, tem uma tentativa de estudo de espagos topoldgicos
(Pillay, Kucera, et al) mas sé considera espacos topoldgicos com algum contetido algébrico -e.g.,
Teoria dos Modelos de Médulos e Grupos Topolégicos-.

Os “Quantales” sdo um tipo de reticulado que generaliza os “Locales” (“espagos topolégicos
sem pontos”) que tem uma compatibilidade com uma estrutura algébrica de monoide (e.g.,
reticulados multiplicativos de ideais em Anéis e Andlise Funcional). Flagg [3] provou que qual-
quer espago topolégico pode ser entendido como um espago pseudo-métrico com uma distancia
valorada num Quantale adequado.

Lieberman, Rosicky e Z. [6] propuseram num contexto geral (andlogo as classes nao ele-
mentares AECs) uma defini¢do de estrutura métrica generalizada baseada em distancias valo-
radas em Quantales, generalizando as estruturas na Légica Continua.

Depois, Reyes e Z. [7] estudaram esta proposta como uma generalizagdo da Légica Continua,
obtendo uma caracterizacao da Légica Continua sob algumas condigoes adicionais para os Quan-
tales.

Na primeira sessao deste mini curso, falaremos sobre alguns temas basicos da Légica Continua
e dos Quantales.

Na segunda sessao, falaremos sobre a nossa proposta de Logicas Quantale-valoradas e a nossa
caracterizagio da Légica Continua neste ponto de vista, utilizando um resultado de Iovino [5] que
caracteriza a Logica Continua como a légica maximal no contexto métrico que satisfaz o teorema
das cadeias enumerdveis de Tarski-Vaught e o teorema de compacidade. Tirando alguma destas
condigoes adicionais para os Quantales para obter estes resultados, as quais sao satisfeitas pelo
intervalo unidade [0,1], obtemos novas légicas.
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